Durée : 10 min

PTSI - 2023-2024

Interro de calcul 5

Fonctions circulaires réciproques et suites

Cect est un entrainement.

On a Arcsin(—1) = —F, Arccos(0) = 7 et Arctan(—1) =

INEY

Question 1 :
Question 2 :  Voir cours pour le graphe, on a
m 0
lim Arctanx = —— et lim Arctanz = —.
T——00 2 T—+00 2

On a aussi Vz € R : Arctan’(z) = 172
=+/1— 22

_ 1
Question 3 :  On a cos?(Arcsinz) + sin?(Arcsinz) = 1, or sin(Arcsinz)) = , et donc sin(Arccosz)) = +v/1 — 22
Or Arccosz € [0, 7], intervalle sur lequel le sinus est positif. Ainsi sin(Arccos z))

L1l _

l1-z

0. Ainsi, la fonction f est constante sur | — 1, 1], et elle

=
|
8
N

OnaVvre]l-1,1[ f'(x)=—

s

Question 4 :
y vaut f(0) = 7.

Question 5 :  Par dérivée d'une composée, on a f'(x) = 3z% ch(z?).
On a de plus : f(—z) = sh((—z)3) = sh(—a3) — sh(2®) = — f(x). Donc la fonction est impaire.

zln(z=1) "ot donc

La fonctione est définie lorsque  — 1 > 0 c’est a-dire sur |1, +oo[. On a alors g(x) = €

Question 6 :
¢(x) = (In(z — 1) + 22 e D),
Question 7 :  On a tan(a — b) = {22e=tanb- (13 o elle cette formule a un sens). On a alors
™ tan Arctanx — tan T x—1
tan(Arctanx — —) = 4 __ - :
an(Arctan @ 4) 1 +tan(Arctanz) x tan(§) 1+
Question 8 : On a
| JRCw = |jRCw| RCw
- 1+ jRCw V14 R2C%W?

1+ jRCw
Notons arg(—48¢% ) g t principal de 42€<_ situé dans | — 7, 7). O
8T jRcw rgument principal de ppe-, situé dans m,m|. On a

arg(%) = arg(jRCw) — arg(1 + jRCw) [27],
5 et puisque Re(1 + jRC) > 0, on peut utiliser la formule avec I'arctangente (qui

or on a clairement arg(jRCw)

renvoie un argument dans | — 7, [ :
Im(1+j
Im(1 + jRCw) chw)) = Arctan(RCw).

arg(l + jRCw) = Arctan( Re(1 1 jRCw)
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Au final, un argument de 5 i?ggw est 5 — Arctan(RCw). Ce nombre est entre 0 et 7, c’est 'argument principal.

Notez qu’on attend pas une rédaction aussi détaillée en interro de calcul.

N. Popoff, Page 2 Lycée les Eucalyptus


https://http://www.nicolaspopoff.fr/
https://www.lycee-eucalyptus.fr/

