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Interro de calcul 3
Calculs algébriques

Cect est un entrainement.

n n
Question 1 : Donner la valeur de Z k et Z k2.
pry k=0
n

Donner la valeur de Z (2k+1)
k=0
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C t : k= ——- ¢t k® = .
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On a aussi : Z (2k
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Pour un entier n > 2, mettre sous forme d’une somme avec le symbole ¥ :

. 1
(n—1)xnx(n+1)

Question 2 :
1 N 1 N
2x3x4 3x4x5

Correction : On a

1 1 1 =z 1
T xnxmnt D) :];’(k;—l)k(k+1)

2x3><4+3><4><5+'”

n 1 n
Question 3 :  Donner la valeur de Z (§)k et de Z q" avec ¢ # 1.
k=0 k=1

Correction : C’est une somme géométrique de raison %, de premier terme 1 (k = 0)

L] & 1_(%)n+1 1
LG -
k=0 2

La deuxiéme somme, elle, a pour premier terme q :

n
Didb=qx

k=1

1

1—q°

Enoncer la formule du bindme de Newton. Calculer (g)

Question 4 :
Correction : Bindéme : voir cours.
5\ _ 5! _ 5x4x3 _ 60 __
Ona (3) = sGoay — a3 — ¢ — 10
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Question 5 :  Simplifier :

n 1 1 n—1
= [ = | — k!
Sy ;;1(’”1 ) et S kgo((kﬂ). k)

Correction : Ce sont deux sommes télescopiques :
1

1
Sy == t Sy=nl—0l=nl—1
L R S "

Question 6 : Développer (a — b)3
Correction : On a (a — b)® = a® — 3a?b + 3ab? — b3.

Question 7 :  Linéariser (cos)®. En déduire une primitive de x — cos(3x).

Correction :
On a (voir cours pour les détails) :

el.’L‘ + e—’LJ) 1

(cos2)® = (—5—)* = 3

. . ) , , ) 1 1
(€37 4 ¥ e 4 BT AT 4 oTIT) = g(Q cos(3x) + 6 cos(x)) = Z(cos(?)ac) + 3cos(x)).

On déduit : " 11
/ cos(t)® dt = 1(5 sin(3z) + 3sin(x)).

Question 8 : Mme Cavallo écrit une loi des mailles dans un circuit avec deux résistances en séries :

Ry
U=U+ =U.
1t "yt
Elle vous demande d’isoler U; (pont diviseur de tension) :
Correction :
Ona R Ry +R R
U=(1+22)0,="2"2xU U= —_U.
(+R1)1 Rt T YT R+ R
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